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Praca zawiera osiem przyktadowyscenariuszy lekcji dotyazych
funkcji:

1.Przyporzdkowania,funkcje.

2.Sposoby opisywania funkciji.

3.Miejsca zerowe funkcji.

4.0dczytywanie wiasriai funkcji z wykresu.
5.Funkcja liniowa.

6.Wtasndci funkcji liniowej.
7.Monotoniczné¢ funkcji liniowe.

8.Wspotczynniki funkcji liniowej.



LEKCJA |

Temat :Przyporzadkowania, funkcje.

Ogodlne cele lekcji zapoznanie uczniéw z pgjiem funkcji.
Szczegotowe cele lekciji:

Uczea:
» Potrafi podé przyktady przyporadkowa, ktére g funkcjami.
» Potrafi podé przyktady przyporadkowa, ktére nie g funkcjami.
* Zna pogcie funkcji.
e Znapogcia: dziedzina, argument, zbior wadtd, wartas¢ funkciji.

Metody nauczania:wyjasnienie ,éwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie podaj przyktady przyporzdkowai, z ktérymi maj do czynienia na co dzie
e uczev - numerw dzienniku
e samochdéd- numer rejestracyjny
* but - numerbuta
e dom - numerdomu
» czlowiek - waga
» czlowiek - wzrost

Uczniowie zastanawiajsi¢ czy kazdemu uczniowi przypisany jest numer w dzienniku (jeden
czy kilka? ); czy kady samochdéd posiada numer rejestracyjny (czy doktadnie jeden? ) itp.

Nauczyciel zwraca uwagiczniom,ze niektdre przypormkowania mog by¢ funkcjami i
podaje uczniom jakie warunki musi speffiarzyporadkowanie by byto funkej.




To przyporadkowanie jest funkej, poniewa kazdemu elementowi ze zbioru A jest
przyporzdkowany doktadnie jeden element ze zbioru B.

f:A - B
Funkcja f okrdlona na zbiorze A o warteiach ze zbioru B.

A — dziedzina funkcji
B — zbior warto$ci

Elementy zbioru A targumenty.

Elementy zbioru B tavartosci.

f(1)=6
Funkcja dla argumentu 1 przyjmuje wait®.

OKRESLENIE FUNKCJI
Funkcja okreslona na zbiorze A o wartosciach w zbiorze B nazywamy takie

przyporzadkowanie, ktore kazdemu elementowi ze zbioru A przyporadkowuje
doktadnie jeden element ze zbioru B.

Cwiczenie 1.
Czy podane za pomagraféw przyporzdkowania g funkcjami ? Odpowied uzasadnij.
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Cwiczenie 2.

Narysuj dwa grafy przypoedkowai , ktore
a) g funkcjami
b) nie g funkcjami



LEKCJA 2

Temat :Sposoby opisywania funkcji.

Ogolne cele lekcji zapoznanie uczniéw z symi sposobami przedstawiania funkcji: za
pomoa opisu stownego, wzoru, grafu, wykresu i tabelki.

Szczegotowe cele lekciji:

Uczea:
» Potrafi przedstawifunkcje za pomog opisu stownego, wzoru, grafu, wykresu i
tabelki.
» Potrafi odczyta wartas¢ funkcji dla danego argumentu lub argument dla danej
wartasci z tabelki, wykresu, grafu.

Metody nauczania:wyjasnienie ,éwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie przedstawiajfunkcj¢ podar opisem stownym za pomagrafu, tabeli, wykresu i
wzoru. Podaj dziedzire i zbidr wartaici orazéwicza odczytywanie wartéci funkcji dla
danego argumentu i argumentu dla danej waito

Opis stowny :

Kazdej liczbie naturalnej jednocyfrowej i parzystej przypgaizowujemy liczke o 1 wieksz.

dziedzina ={2,4,6,8}
zbior wartagcei ={3,5,7,9}

Graf




Tabela

1 -
0 x

Wzor

y=x+1 , x00{2,4,6,8}

Cwiczenie

Funkcg podar opisem stownym przedstaw za pomagafu, tabeli, wzoru,wykresu.
Podaj jej dziedziai zbior wartdci.

Opis stowny : Kadej liczbie catkowitej x wgkszej od -3 a mniejszej od 3
przyporadkowujemy liczle o 3 mniejsa od dwukrotndci liczby x .



LEKCJA 3

Temat: Miejsca zerowe funkciji.

Ogolne cele lekcji zapoznanie uczniéw z pgjiem miejsca zerowego funkcji.
Szczegotowe cele lekciji:

Uczen:
» Potrafi podé pojecie miejsca zerowego funkcji.
» Potrafi podé miejsca zerowe funkcji przedstawionej za pomtabelki, wykresu,
grafu, wzoru.

Metody nauczania:wyjasnienie na przyktadachéwiczenia.

Przebieg lekcji:

Na wykresie przedstawionym na planszy geahik nr 1 ) uczniowie zwracajuwag: na
charakterystyczne punkty tego wykresu. W szczeg@inovracaj uwag: na punkty
przececia wykresu z 0si X.

Uczniowie odczytyj argumenty odpowiadage wyszczegolnionym punktom i zauiege, ze
dla podanych argumentow funkcja przyjmuje waétaero.

Nauczyciel wyjdnia, ze te argumenty to miejsca zerowe funkcji.

OKRESLENIE MIEJSCA ZEROWEGO FUNKCJI

Miejsce zerowe funkcji to taki argument, dla ktérego funkcja przyjmuje warto §¢ zero.

Cwiczenie 1.
Czy podane funkcje posiadajiejsca zerowe ? deli tak to jakie ?

a)




Uczniowie rozwazujg zadania dotycge miejsc zerowych funkcji . (Zatgznik nr 2)



Zatgcznik nr 1

10



Zatgcznik nr 2

1. Podaj (o ile istniej) miejsca zerowe nagtujacych funkcji:

a) b)
X |-3]2]0]1 x |0 [41]7]10
y |[5]-2]3]|0 y [10|7 |41
‘
1
e) y=3x, xJ 3’1’0’3 f) y=x x{-3,-2,3,4}

2. Odczytaj z wykresu miejsca zerowe funkciji.

oy
a) v b) -
L 5 14
__4‘ —_ 3
4 = i e |
J =
12 T1
\ B 3 s
: ] >
4 Aoy -1 1 4N 5 X
-1
2

3. Funkcja jest okrdona nastpujaco:

1 1 3
edzina:] (- 3 =.-2 =, =
Dmedzma.{( ) 3 > 4}

oraz f@ =7 , f(9)=0 , r@ =5, f(— 2%) = 0.

Czy ta funkcja ma miejsca zerowe Zll&ak to jakie.

4. Podaj (jednym ze znanych Ci sposobéw ) przyktad funkcji , ktorej miejscami
Zerowymi g liczby: -3,-1,2,4
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LEKCJA 4

Temat: Odczytywanie wtasndci funkcji z wykresu.

Ogolne cele lekcji Cwiczenie umisjtnosci odczytywania wiasnii funkcji z wykresu.

Szczegobtowe cele lekeiji:

Uczen:
» Potrafi poda dziedzirg i zbiér wartdici funkcji.
» Potrafi podé miejsca zerowe funkcji.
» Potrafi odczyta wartas¢ funkcji dla danego argumentu i odwrotnie.
» Potrafi podé dla jakich argumentéw funkcja przyjmuje wastd dodatnie, a dla jakich
ujemne.

Metody nauczania: éwiczenia.

Przebieg lekcji:

Cwiczenie
Z wykresOw (zadczniki nr 3inr4) odczytaj :

Dziedzirg i zbior wartdici funkciji.

Jaky wartas¢ funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a ja#tla argumentu 3 ?

Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wasi@ ?

Czy punkt (-4, -2 ) naley do wykresu tej funkcji ?

Miejsca zerowe funkciji.

Dla jakich argumentéw funkcja przyjmuje wadtbdodatnie, a dla jakich ujemne ?

o0 hAWNE
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Zatgcznik nr 3

1 2 3
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Zatgcznik nr 4
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LEKCJAS

Temat :Funkcja liniowa.

Ogolne cele lekcji zapoznanie ucznw z pgjiem funkcii liniowe;.
Szczegobtowe cele lekeiji:

Uczea:
e Zna pogcie funkcji liniowej.
e Zna wzOr ogolny funkcji liniowej.
» Potrafi sporzdzi¢ wykres funkcji liniowej.

Metody nauczania obserwacja¢wiczenia.

Przebieg lekcji:

Cwiczenie 1.
Na podstawie opisu stownedonkcji podaj jej dziedzia, wzor i narysuj wykres

a) Kazdej liczbie rzeczywistej przypogdkowujemy liczlg 3.
b) Kazdej liczbie rzeczywistej przyposdkowujemy liczlg jej rowna.

c) Kazdej liczbie rzeczywistej przypogdkowujemy liczlg o 1 wigksz, od dwukrotndci tej
liczby.

Uczniowie zauwaaja, ze wykresami tych funkcjislinie proste.

Nauczyciel podajeze funkcje ktérych wykresamidinie proste tofunkcje liniowe.

Na podstawie analizy wzorow powszych funkcji : y =3, xXOOR ;
y=Xx,xU0R;
y=2x+1,x0R

nauczyciel zapisujewzoér ogolny funkcji liniowej

y=ax+b ,x0OR ;a bOR

15



Cwiczenie 2.

Narysuj wykresy funkcji liniowych :

1. y=x-3
2. y=-2x+1
1
3. y==Xx+2
Y 3

16



LEKCJA 6

Temat: Whasnaosci funkcji liniowej.

Ogolne cele lekcji Cwiczenie umisjtnosci odczytywania wiasnai funkcji liniowej z
wykresu i ze wzoru.

Szczegobtowe cele lekeiji:
Uczen:
» Potrafi podé dziedzirg i zbiér wartdgci funkcji liniowej.
» Potrafi podé miejsce zerowe funkcji z wykresu i obliczge wzoru.
» Potrafi odczyta wartas¢ funkcji dla danego argumentu i odwrotnie z wykresu.
» Potrafi obliczy wartas¢ funkcji dla danego argumentu i odwrotnie.
» Potrafi podé dla jakich argumentéw funkcja przyjmuje wastd dodatnie, a dla jakich
ujemne.

Metody nauczania: ¢wiczenia.

Przebieg lekcji:

Cwiczenie 1.

Narysuj wykres funkciji liniowej i naggo podstawie odpowiedz na pytania

Jaka jest dziedzina i zbior wato funkcji ?

Jaky wartas¢ funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a jp#tla argumentu 3 ?

Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wasi@ ?

Czy punkt (-4, -2 ) naley do wykresu tej funkcji ?

Jakie jest miejsce zerowe tej funkcji ?

Dla jakich argumentéw funkcja przyjmuje wadtbdodatnie, a dla jakich ujemne ?

QA WNE

a) y=2x
b) y=-x+1

Cwiczenie 2.
Dana jest funkcja liniowa o wzorze y = 3x — 1.
Sprawd rachunkowo :

a) Jalk wartas¢ funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a jp#tla argumentu 3 ?
b) Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wak@ ?
c) Czy punkt (-4, -2 ) naley do wykresu tej funkcji ?

Cwiczenie 3.
Dana jest funkcja liniowa o wzorze y = -x + 2.
Oblicz
a) Jakie jest miejsce zerowe tej funkcji ?
b) Dla jakich argumentéw funkcja przyjmuje wadtb dodatnie, a dla jakich ujemne ?
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LEKCJA 7

Temat: Monotonicznos¢ funkcji liniowej.

Ogolne cele lekcji zapoznanie uczniow z pgiiem funkcji rosmcej, malejcej i statej.
Szczegobtowe cele lekeiji:
Uczea:

» Zna pogcie funkcji rosncej, malejcej i statej.
» Potrafi okrdli¢ monotoniczné¢ funkcji na podstawie wspotczynnika kierunkowego.

Metody nauczania:obserwacja¢wiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie rysuj w trzech uktadach wspokednych po trzy wykresy funkcji liniowych o
podanych wzorach.

1. y=2x+1 l.y=-2x+3 l.y=-2
2. y=x-3 2.y=-x+1 2.y=1
1 1
3. y==X 3.y=-=X 3.y=3
y 5 y 3 y

Na podstawie analizy wykresow ( zaakniki nr 5, 6 i 7)) oraz wzoréw podanych funkcji
uczniowie zapisuj wniosek

Funkcja liniowa o wzorze y = ax + b jest funkcja
e rosngca gdy a>0
e stah gdya=0
* malejaca gdya<0

Funkcja jest rosata, jezeli dla coraz wgkszych argumentow przyjmuje corazeksze
wartasci.

Funkcja jest malefa, jezeli dla coraz wekszych argumentéw przyjmuje coraz mniejsze
wartasci

Funkcja jest stala, jeli dla rznych argumentow przyjmuje takie same wacio

18



Cwiczenie
Okresl na podstawie wzoru monotoniczftofunkcji liniowe; :

a) y=-4x+5
b) y=-x -1
C) y=x-—6

d y=2x+8
e) y=x

3
= —x+1
)y 2
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Zatacznik nr 5

y=2x+1,x0R

y=x-3,,X0R

X,,XOR

y:

N | =
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Zatacznik nr 6

y=-2x+3,x0 R

y=-x+1,x0 R

=1
y = gmxm R
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Zatacznik nr 7

T3
T4
y=3
3
i |
s
;| v =1
J_ 7
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LEKCJA 8

Temat: Wspotczynniki funkcji liniowe.

Ogolne cele lekcji zapoznanie uczniéw z whastciami wspotczynnikow funkcji
liniowe;j.

Szczegotowe cele lekciji:
Uczea:
» Potrafi podé wspotrzdne punktu przeecia wykresu z osiy.
» Potrafi podé wzér funkcji liniowej, ktorej wykres jest rownolegty do danej prostej i
przechodzi przez dany punkt osiy.

Metody nauczania:obserwacja¢wiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie rysuj w uktadzie wspétrgdnych wykresy funkciji liniowych o podanych
wzorach : 1) y=3x-2

2) y=3X

3) y=3x+1

Na podstawie analizy wykresow oraz waw podanych funkcji uczniowie wyggaja
whnioski :

Wykresy funkcji liniowych (y =ax+ b, x [OR) o takim samym wspotczynniku a g do
siebie réwnolegte.

Funkcja linioway = ax + b przecina & y w punkcie o wspotrzednych (0, b))

Cwiczenie.

Podaj wzér funkcji liniowej, ktérej wykres przechodzi przez punkt (0, 4) i jest rownolegty

do wykresu funkcji o wzorze :

y=-4x+5

y=-x-1

y=X—-6

y=2x+8

y=X
_3,

Y 4

S e

+1
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