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Praca zawiera osiem przykładowych scenariuszy lekcji dotyczących
funkcji:

1.Przyporządkowania,funkcje.

2.Sposoby opisywania funkcji.

3.Miejsca zerowe funkcji.

4.Odczytywanie własności funkcji z wykresu.

5.Funkcja liniowa.

6.Własności funkcji liniowej.

7.Monotoniczność funkcji liniowej.

8.Współczynniki funkcji liniowej.
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LEKCJA I

Temat :Przyporządkowania, funkcje.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie uczniów z pojęciem funkcji.

Szczegółowe cele lekcji:

Uczeń:
• Potrafi podać przykłady przyporządkowań, które są funkcjami.
• Potrafi podać przykłady przyporządkowań, które nie są funkcjami.
• Zna pojęcie funkcji.
• Zna pojęcia: dziedzina, argument, zbiór wartości, wartość funkcji.

Metody nauczania:wyjaśnienie ,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie podają przykłady przyporządkowań, z którymi mają do czynienia na co dzień:
• uczeń → numer w dzienniku
• samochód→ numer rejestracyjny
• but → numer buta
• dom → numer domu
• człowiek → waga
• człowiek → wzrost

Uczniowie zastanawiają się czy każdemu uczniowi przypisany jest numer w dzienniku (jeden
czy kilka? ); czy każdy samochód posiada numer rejestracyjny (czy dokładnie jeden? ) itp.

Nauczyciel zwraca uwagę uczniom,że niektóre przyporządkowania mogą być funkcjami i
podaje uczniom jakie warunki musi spełniać przyporządkowanie by było funkcją.
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To przyporządkowanie jest funkcją, ponieważ każdemu elementowi ze zbioru A jest
przyporządkowany dokładnie jeden element ze zbioru B.

f : A → B

Funkcja f określona na zbiorze A o wartościach ze zbioru B.

A – dziedzina funkcji
B – zbiór wartości

Elementy zbioru A toargumenty.
Elementy zbioru B towartości.

f(1) = 6
Funkcja dla argumentu 1 przyjmuje wartość 6.

OKREŚLENIE FUNKCJI

Funkcją określoną na zbiorze A o wartościach w zbiorze B nazywamy takie
przyporządkowanie, które każdemu elementowi ze zbioru A przyporządkowuje
dokładnie jeden element ze zbioru B.

Ćwiczenie 1.
Czy podane za pomocą grafów przyporządkowania są funkcjami ? Odpowiedź uzasadnij.
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3) A B

4)
A B

Ćwiczenie 2.
Narysuj dwa grafy przyporządkowań , które
a) są funkcjami
b) nie są funkcjami
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LEKCJA 2

Temat :Sposoby opisywania funkcji.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie uczniów z różnymi sposobami przedstawiania funkcji: za
pomocą opisu słownego, wzoru, grafu, wykresu i tabelki.

Szczegółowe cele lekcji:

Uczeń:
• Potrafi przedstawić funkcję za pomocą opisu słownego, wzoru, grafu, wykresu i

tabelki.
• Potrafi odczytać wartość funkcji dla danego argumentu lub argument dla danej

wartości z tabelki, wykresu, grafu.

Metody nauczania:wyjaśnienie ,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie przedstawiają funkcję podaną opisem słownym za pomocą grafu, tabeli, wykresu i
wzoru. Podają dziedzinę i zbiór wartości orazćwiczą odczytywanie wartości funkcji dla
danego argumentu i argumentu dla danej wartości.

Opis słowny :
Każdej liczbie naturalnej jednocyfrowej i parzystej przyporządkowujemy liczbę o 1 większą.

dziedzina ={ 2,4,6,8 }
zbiór wartości ={3,5,7,9}
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Tabela

x 2 4 6 8

y 3 5 7 9

Wykres

Wzór

y = x + 1 , x∈ {2,4,6,8}

Ćwiczenie
Funkcję podaną opisem słownym przedstaw za pomocą grafu, tabeli, wzoru,wykresu.
Podaj jej dziedzinę i zbiór wartości.

Opis słowny : Każdej liczbie całkowitej x większej od -3 a mniejszej od 3
przyporządkowujemy liczbę o 3 mniejszą od dwukrotności liczby x .
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LEKCJA 3

Temat: Miejsca zerowe funkcji.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie uczniów z pojęciem miejsca zerowego funkcji.

Szczegółowe cele lekcji:

Uczeń:
• Potrafi podać pojęcie miejsca zerowego funkcji.
• Potrafi podać miejsca zerowe funkcji przedstawionej za pomocą tabelki, wykresu,

grafu, wzoru.

Metody nauczania:wyjaśnienie na przykładach ,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Na wykresie przedstawionym na planszy (załącznik nr 1 ) uczniowie zwracają uwagę na
charakterystyczne punkty tego wykresu. W szczególności zwracają uwagę na punkty
przecięcia wykresu z osią x.
Uczniowie odczytują argumenty odpowiadające wyszczególnionym punktom i zauważają, że
dla podanych argumentów funkcja przyjmuje wartość zero.

Nauczyciel wyjaśnia,że te argumenty to miejsca zerowe funkcji.

OKREŚLENIE MIEJSCA ZEROWEGO FUNKCJI

Miejsce zerowe funkcji to taki argument, dla którego funkcja przyjmuje warto ść zero.

Ćwiczenie 1.
Czy podane funkcje posiadają miejsca zerowe ? Jeżeli tak to jakie ?

a)

x -3 -2 0 3 5

y 2 0 1 2 0
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b) X Y

Uczniowie rozwiązują zadania dotyczące miejsc zerowych funkcji . (Załącznik nr 2 )
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Załącznik nr 1
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Załącznik nr 2

1. Podaj (o ile istnieją) miejsca zerowe następujących funkcji:

a) b)

c) d) d)

33

e) y = 3x , x∈








3,0,1,
3

1
f) y = x2 , x ∈ {-3, -2 , 3 ,4 }

2. Odczytaj z wykresu miejsca zerowe funkcji.

a) b)

3. Funkcja jest określona następująco:

Dziedzina: ( )





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 −−
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,
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oraz f 
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



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3 =7 , f(9) = 0 , f 








3

1 =5 , f 






−
2

1
2 = 0.

Czy ta funkcja ma miejsca zerowe ? Jeśli tak to jakie.

4. Podaj (jednym ze znanych Ci sposobów ) przykład funkcji , której miejscami
Zerowymi są liczby: -3, -1, 2 , 4

x -3 2 0 1
y 5 -2 3 0

x 0 4 7 10
y 10 7 4 1
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LEKCJA 4

Temat: Odczytywanie własności funkcji z wykresu.

Ogólne cele lekcji: Ćwiczenie umiejętności odczytywania własności funkcji z wykresu.

Szczegółowe cele lekcji:

Uczeń:
• Potrafi podać dziedzinę i zbiór wartości funkcji.
• Potrafi podać miejsca zerowe funkcji.
• Potrafi odczytać wartość funkcji dla danego argumentu i odwrotnie.
• Potrafi podać dla jakich argumentów funkcja przyjmuje wartości dodatnie, a dla jakich

ujemne.

Metody nauczania: ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Ćwiczenie
Z wykresów (załączniki nr 3 i nr 4 ) odczytaj :

1. Dziedzinę i zbiór wartości funkcji.
2. Jaką wartość funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a jaką dla argumentu 3 ?
3. Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wartość 2 ?
4. Czy punkt (-4, -2 ) należy do wykresu tej funkcji ?
5. Miejsca zerowe funkcji.
6. Dla jakich argumentów funkcja przyjmuje wartości dodatnie, a dla jakich ujemne ?
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Załącznik nr 3
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x

Załącznik nr 4
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LEKCJA 5

Temat :Funkcja liniowa.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie ucznw z pojęciem funkcji liniowej.

Szczegółowe cele lekcji:

Uczeń:
• Zna pojęcie funkcji liniowej.
• Zna wzór ogólny funkcji liniowej.
• Potrafi sporządzić wykres funkcji liniowej.

Metody nauczania: obserwacja,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Ćwiczenie 1.
Na podstawie opisu słownegofunkcji podaj jej dziedzinę, wzór i narysuj wykres

a) Każdej liczbie rzeczywistej przyporządkowujemy liczbę 3.
b) Każdej liczbie rzeczywistej przyporządkowujemy liczbę jej równą.
c) Każdej liczbie rzeczywistej przyporządkowujemy liczbę o 1 większą od dwukrotności tej
liczby.

Uczniowie zauważają, że wykresami tych funkcji są linie proste.

Nauczyciel podaje,że funkcje których wykresami są linie proste tofunkcje liniowe.

Na podstawie analizy wzorów powyższych funkcji : y = 3 , x∈ R ;
y = x , x ∈ R ;
y = 2x +1 , x ∈ R

nauczyciel zapisujewzór ogólny funkcji liniowej

y = ax +b , x ∈ R ; a, b ∈ R
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Ćwiczenie 2.
Narysuj wykresy funkcji liniowych :

1. y = x – 3
2. y = -2x + 1

3. y =
3

1
x +2



17

LEKCJA 6

Temat: Własności funkcji liniowej.

Ogólne cele lekcji: Ćwiczenie umiejętności odczytywania własności funkcji liniowej z
wykresu i ze wzoru.

Szczegółowe cele lekcji:
Uczeń:

• Potrafi podać dziedzinę i zbiór wartości funkcji liniowej.
• Potrafi podać miejsce zerowe funkcji z wykresu i obliczyć ze wzoru.
• Potrafi odczytać wartość funkcji dla danego argumentu i odwrotnie z wykresu.
• Potrafi obliczyć wartość funkcji dla danego argumentu i odwrotnie.
• Potrafi podać dla jakich argumentów funkcja przyjmuje wartości dodatnie, a dla jakich

ujemne.

Metody nauczania: ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Ćwiczenie 1.
Narysuj wykres funkcji liniowej i na jego podstawie odpowiedz na pytania

1. Jaka jest dziedzina i zbiór wartości funkcji ?
2. Jaką wartość funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a jaką dla argumentu 3 ?
3. Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wartość 2 ?
4. Czy punkt (-4, -2 ) należy do wykresu tej funkcji ?
5. Jakie jest miejsce zerowe tej funkcji ?
6. Dla jakich argumentów funkcja przyjmuje wartości dodatnie, a dla jakich ujemne ?

a) y = 2x
b) y = -x +1

Ćwiczenie 2.
Dana jest funkcja liniowa o wzorze y = 3x – 1.
Sprawdź rachunkowo :

a) Jaką wartość funkcja przyjmuje dla argumentu -1 , a jaką dla argumentu 3 ?
b) Dla jakiego argumentu funkcja przyjmuje wartość 2 ?
c) Czy punkt (-4, -2 ) należy do wykresu tej funkcji ?

Ćwiczenie 3.
Dana jest funkcja liniowa o wzorze y = -x + 2.
Oblicz

a) Jakie jest miejsce zerowe tej funkcji ?
b) Dla jakich argumentów funkcja przyjmuje wartości dodatnie, a dla jakich ujemne ?
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LEKCJA 7

Temat: Monotoniczność funkcji liniowej.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie uczniów z pojęciem funkcji rosnącej, malejącej i stałej.

Szczegółowe cele lekcji:
Uczeń:

• Zna pojęcie funkcji rosnącej, malejącej i stałej.
• Potrafi określić monotoniczność funkcji na podstawie współczynnika kierunkowego.

Metody nauczania:obserwacja,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie rysują w trzech układach współrzędnych po trzy wykresy funkcji liniowych o
podanych wzorach.

I II III
1. y = 2x + 1 1. y = -2x + 3 1. y = - 2

2. y = x – 3 2. y = -x + 1 2. y = 1

3. y =
2

1
x 3. y = -

3

1
x 3. y = 3

Na podstawie analizy wykresów ( załączniki nr 5, 6 i 7 ) oraz wzorów podanych funkcji
uczniowie zapisują wniosek

Funkcja liniowa o wzorze y = ax + b jest funkcją
• rosnącą gdy a > 0
• stałą gdy a = 0
• malejącą gdy a < 0

Funkcja jest rosnąca, jeżeli dla coraz większych argumentów przyjmuje coraz większe
wartości.
Funkcja jest malejąca, jeżeli dla coraz większych argumentów przyjmuje coraz mniejsze
wartości
Funkcja jest stała, jeżeli dla różnych argumentów przyjmuje takie same wartości.
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Ćwiczenie
Określ na podstawie wzoru monotoniczność funkcji liniowej :

a) y = -4x + 5
b) y = - x - 1
c) y = x – 6
d) y = 2x + 8
e) y = x

f) y =
4

3
x + 1
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Załącznik nr 5

y = 2x + 1 , x ∈ R

y = x – 3 , , x ∈ R

y =
2

1 x , , x ∈ R



21

Załącznik nr 6

y = - 2x + 3 , x ∈ R

y = - x + 1 , x ∈ R

y = -
3

1 x , x ∈ R
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Załącznik nr 7

y =3

y =1

y = -2
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LEKCJA 8

Temat: Współczynniki funkcji liniowej.

Ogólne cele lekcji: Zapoznanie uczniów z własnościami współczynników funkcji
liniowej.

Szczegółowe cele lekcji:
Uczeń:

• Potrafi podać współrzędne punktu przecięcia wykresu z osią y.
• Potrafi podać wzór funkcji liniowej, której wykres jest równoległy do danej prostej i

przechodzi przez dany punkt osi y.

Metody nauczania:obserwacja,ćwiczenia.

Przebieg lekcji:

Uczniowie rysują w układzie współrzędnych wykresy funkcji liniowych o podanych
wzorach : 1) y = 3x – 2

2) y = 3x
3) y = 3x + 1

Na podstawie analizy wykresów oraz wzorów podanych funkcji uczniowie wyciągają
wnioski :

Wykresy funkcji liniowych ( y = ax + b , x ∈ R ) o takim samym współczynniku a są do
siebie równoległe.

Funkcja liniow a y = ax + b przecina oś y w punkcie o współrzędnych ( 0, b )

Ćwiczenie.
Podaj wzór funkcji liniowej, której wykres przechodzi przez punkt ( 0, 4 ) i jest równoległy
do wykresu funkcji o wzorze :

1. y = -4x + 5
2. y = - x - 1
3. y = x – 6
4. y = 2x + 8
5. y = x

6. y =
4

3
x + 1


