Zwykle brakuje nam nauczycielom krotkich zadan aby nasi uczniowie mogli
samodzielnie poéwiczy¢ ich rozwigzywanie zarbwno na poziomie podstawowym jak
i rozszerzonym. Stad moja propozycja zebrania w grupy pewnych typéw zadan do
wykorzystania w pracy z uczniami.

Ciagi

1.Zbadaj monotonicznos¢ ciggu liczbowego danego wyrazem ogélnym :

a) ap = 4-2n i okre$l , ktore wyrazy ciggu sg wieksze od —1,
3n+5 2
3n+5 . . . : .
b) ay= on—1 I okresl , ktore wyrazy ciggu sg wieksze od 2,
n-1 . , ] : .
C) an = 2 I okre$l , ktore wyrazy ciggu sg wieksze od 3,
n
d a,= 2n+3 i okresl , ktore wyrazy ciggu nalezg do przedziatu —§;£ ,
n+1 11 8

3n+1 . . o .
e)a, = 2 oraz zbadaj, czy a7, as1, a4 W podanej kolejnosci tworza cigg
n

arytmetyczny.

2.Wyznacz warto$¢ parametru k tak , aby granicg ciggu o wyrazie ogélnym
kn® -1

T k-Dn?+1 byta liczba 2 a nastepnie zbadaj monotoniczno$¢ ciagu.
—1)n

an

3.0bjetosé prostopadioscianu réwna sie216 cm? .Diugo$é trzech krawedzi
o wspolnym wierzchotku tworzg cigg geometryczny a ich suma jest rowna
21cm.Oblicz diugosci krawedzi prostopadtoscianu.

4.0blicz pole powierzchni catkowitej prostopadtoscianu o objetosci 27 i przekatnej
dtugosci Vo1 wiedzac, ze diugosci trzech krawedzi wychodzacych z jednego
wierzchotka tworzg cigg geometryczny .

5.Dla jakich wartosci x liczby 4x+5 , 2x+1 , x sg kolejnymi wyrazami ciggu
geometrycznego?

6.Miedzy liczby 5 i 38 wstaw 10 takich liczb , by tagcznie z danymi liczbami tworzyty
cigg arytmetyczny.

7.Wyznacz cigg arytmetyczny i oblicz sume stu poczatkowych wyrazéw tego ciggu
wiedzgc, ze suma pierwszego ,trzeciego i pigtego rowna sie —3 ,a suma drugiego

L . .21
czwartego | szostego rowna sie ?



8.Wyznacz cigg arytmetyczny wiedzac ,ze wyraz trzeci i pigty tego rosngcego ciggu
x+1 Xx-2 _ 5

s pierwiastkami rownania 5 =—.
3X-3 x“-2x+1 12

9.Suma trzech kolejnych wyrazéw ciggu arytmetycznego jest rowna 33 a iloczyn
tych wyrazéw rowna sie 1287. Znajdz te wyrazy i wyznacz ten cigg .

10.Znajdz sume wszystkich wyrazow trzycyfrowych parzystych liczb naturalnych ,
ktore sg wielokrotnosciami liczby 3.

11.Pigty wyraz ciggu arytmetycznego jest rowny 4. Jaka powinna by¢ réznica tego
ciggu by suma kwadratéw jego drugiego i szostego wyrazu byta najmniejsza?

12.Drugi , pierwszy i trzeci wyraz ciggu arytmetycznego o réznicy r # 0,

wziete w danej kolejnosci ,tworzg cigg geometryczny .Znajdz iloraz ciggu
geometrycznego .

13.Znajdz trzy liczby tworzace rosnacy cigg arytmetyczny , jesli suma tych liczb jest
réwna 27 , a suma ich kwadratow 275.

14.Rozwigz réwnanie , ktérego lewa strona jest sumg szeregu geometrycznego

x> x3 Xt 3x+1
X+t 2 4=
8 3

(x—2)*+2(y-3) = x(x-16)

3(x+2)=(y-3)(y+3)=5+y(l-y)
i szOstym wyrazem rosngcego ciggu arytmetycznego .Suma ilu poczatkowych
wyrazow tego ciggu rowna sie 165?

15.Liczby spetniajgce ukiad rownan { sg drugim

16.Si6dmy wyraz ciggu arytmetycznego wynosi 21 , a suma siedmiu pierwszych
wyrazOow tego ciggu wynosi 105.Suma ilu wyrazéw wynosi 273?

17.Pierwszy wyraz skonczonego ciggu arytmetycznego wynosi 30, réznica ciggu
wynosi r= - 3 ostatni wyraz ciggu wynosi %sumy wszystkich poprzednich

wyrazow .Znajdz ilos¢ wyrazow i sume ciggu.

18.W ciggu arytmetycznym a; =X, a; =3x=Yy,a;=5x—-2y—-1,as =17. .Suma ilu
poczatkowych wyrazéw tego ciggu réwna sie 260?

19.Wiedzac ze x +y , 3x+2y+1, X* +4y + 5x s kolejnymi wyrazami ciagu
arytmetycznego ,oblicz dla jakich x cigg ten jest rosnacy .

20.Pierwszy wyraz ciggu arytmetycznego rowna sie 1 .Jaka powinna by¢ roznica
tego ciggu , aby suma a;[a3 + a, (a3 przyjmowata najmniejszg wartos¢ ?



21.Pierwszy wyraz ciggu geometrycznego jest rowny 2 .Suma pierwszych osmiu jego
wyrazow jest 5 razy wieksza od sumy pierwszych czterech wyrazéw .Oblicz
dziewiaty wyraz ciggu.

22.Suma wszystkich wyrazéw nieskonczonego ciggu geometrycznego wynosi 32 a
iloczyn trzech poczatkowych wyrazéw jest réwny 2°.Znajdz wyraz pierwszy
i iloraz tego ciggu.

23.Trzy liczby ktérych suma jest réwna 93 tworzy cigg geometryczny .Te same liczby
stanowig pierwszy ,drugii si6dmy wyraz pewnego ciggu arytmetycznego.
Znajdz te liczby .

24.Rozwigz nierbwnos¢ ,ktérego lewa strona jest sumg szeregu geometrycznego
X*+3X+1+(X* +3x+1) > +(X* +3x+1D° +...2 3.

25.Dla jakich wartosci x nieskonczony cigg geometryczny : 1, 24X B’
' CTIHX @A+ X2 @A+

jest zbiezny? Dla jakich x suma tego ciggu jest rowna 5?

26.Trzy liczby ,ktérych suma jest réwna 35 sg pierwszym ,drugim i trzecim wyrazem
ciggu geometrycznego .Jezeli od pierwszej z tych liczb odejmiemy 2, od drugiej3,
a od trzeciej 9 to otrzymamy pierwsze trzy wyrazy ciggu arytmetycznego.
Wyznacz te ciggi i dla kazdego oblicz So.

27.Cztery liczby tworzg cigg geometryczny .Jesli od pierwszej odjaé 2, od drugiej 3,
trzeciej 9 ,a od czwartej 25 , to otrzymamy cigg arytmetyczny .Znajdz te liczby .

28. Z czterech liczb pierwsze trzy tworzg cigg geometryczny ,a trzy ostatnie ciag
arytmetyczny .Znajdz te liczby , wiedzac, ze suma liczb skrajnych wynosi 14 ,
a suma srodkowych wynosi 12.

29.Wyrazy skrajne skonczonego ciggu arytmetycznego sg rézne 1 oraz —15. Oblicz
sume wyrazow ciggu wiedzac ,ze drugi , trzeci i szosty sg kolejnymi wyrazami
ciggu geometrycznego.
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