Zadanie 2

Suma pierwszego, drugiego i trzeciego wyrazigaigeometrycznego (ajest
réwna 7/4, liczby te sodpowiednio czwartym, drugim i pierwszym wyrazem
rosmcego cagu arytmetycznego (0.

a) wyznacz wzor na ogolny wyrazagu ( G, ), gdy G, = b,/ a,

b) zbadaj monotonicziéé ciagu ( G,)

Z tresci zadania wynikaze mamy dane trzy pierwsze wyrazygu
geometrycznego, czyli

(an): &, 8

Korzystapc ze wzoru a— Ciagu geometrycznego otrzymujemy:
a=a*q iag=a*q’

Sumaa+a+a=7/4
a+aq+aq=7/4
Wiemy réwniez, ze ciag ( b, ) jest chgiem arytmetycznym rosigym,
spetniajcym nasgpujace warunki:
bs=a
b, =&
b, =a
Korzystagc ze wzoru na n-ty wyraz ciagu arytmetycznego, rownania przgmuj

posta:
b,+3r=g
b+r=aq

bi=ad
Do tego uktadu dopisujrowniez réwnanie a+ a, q + a o° = 7/4
Mamy wigc uktad rowna z 4-ma niewiadomymi. Rozwkuje go metod,
podstawiania.

by =a of

af+3r=a agq+3r=a
af+r=aq/*(-3) -3a, "~ 3r=-33¢
a+aq+a q=7/4 2ag=a—3aq

2a’-3aq+a=0

a(2¢6-3g+1)=0

lloczyn rowna st zero = gdy jeden z czynnikOw réwnaeskzero
=0 nie spetnia warunkéw zadania

lub 2f-3q+1=0 Rozwgzuje rownanie kwadratowe zupetne:



A=b’—4ac=(-3§-4*2*1=9-8=1
q=(-b-va)/(2*a)=(3-1)/(2*2)=2/4=%
g=(-b+Ja )/ (2*a)=(3+1)/(2*2)=4/4=1

Wyznaczone wartei g podstawiam do rownania

g=1/2 lub g=1
at+taq+ad=7/4 ataq+aq =74
qg=1/2 g=1
qtl/2a+Yaa=7/4 {q+a1+a1:7/4

q=% {qzl

T/4a =7141 (7/4) 3a=7/413

q=1/2 g=1

a=1 a_|_:7/12

Wyznaczam wyrazy agu b,
bi=aq=1*(1/2)=Y
by=aa=a,q=1*%=%

Obliczam ré@nicetegochgu r=b—-b, =% -%=%
Poniewa r =1/4 > 0 wkc ten cig jest cagiem arytmetycznym rogeym.
Rozpatrug drugie rownanie: q = 1,;& 7/12

by=a f=7/12*1=7/12
b,=ayq=7/12*1=7/12 Otrzymany gg b, nie jest cagiem
arytmetycznym rosqcym

Takwiecgdya=1iq=% to

an=aq"

anzl*(]/z)n-l an:(l/z)n-l
Wyznaczam n-ty wyraz ggu arytmetycznego,b

bh=b+(n-=-21)*r
bh=%a+(n-1)*Y%=%(1l+n-1)%*n
Wyznaczam cig (G,)

Ch=by/a=(Y%*n)/ (%) '="*n)/ (Q2)*@/2)'=(n*2")/8

b)Aby zbadé monotoniczné¢ ciagu G, wyznaczam:
Conn = ((N+1)*27)) /8



Badam ré@nice Cn.1 — G, = (n+1)* 2"*Y8 — n*2" =2"(n+2)/8

Liczba 2' (n+2)/ 8 > 0 dla kadego roN*, wiec na podstawie definicji ggu
rosrpcego wynikaze ciag ( ¢, ) jest rosacy,



